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Clase 1

1. Para 𝑛 ∈ ℕ denotemos

𝑟(𝑛, 4) = #{𝑥 ∈ ℤ4 : ∑
4

𝑖=1
𝑥2

𝑖 = 𝑛}.

Probar¹ que 8 ∣ 𝑟(𝑛, 4).

2. Se definen los números de Bernoulli 𝐵𝑘 por

𝑡
𝑒𝑡 − 1

= ∑
𝑘≥0

𝐵𝑘 
𝑡𝑘

𝑘!
, 𝑡 ∈ ℂ.

Probar que 𝐵𝑘 = 0 para todo 𝑘 > 1 impar.

3. Sea 𝜒 : (ℤ/4ℤ)× → {±1} el caracter no trivial. Sea 𝑘 > 2 un entero. Definimos

𝐺𝜒
𝑘 (𝑧) = ∑

(𝑐,𝑑)∈ℤ×ℤ∖{(0,0)}

𝜒(𝑑)
(𝑐𝑧 + 𝑑)𝑘 .

Hecho: esta serie resulta absoluta y uniformemente convergente en compactos de ℋ.

a) Probar que:

• 𝐺𝜒
𝑘 (𝑧 + 1) =  𝐺𝜒

𝑘 (𝑧).

• 𝐺𝜒
𝑘(−1

𝑧) = 𝜒(−1)𝑧𝑘 𝐺𝜒
𝑘 (𝑧).

• 𝐺𝜒
𝑘 ⋅ [𝛾]𝑘 = 𝜒(𝑎𝛾) 𝐺𝜒

𝑘  para toda 𝛾 ∈ SL2(ℤ) con 4 ∣ 𝑐𝛾 .

b) Probar que 𝐺𝜒
𝑘 = 0 para 𝑘 par.

¹Sin usar el teorema de Jacobi.
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