
Dimensión, Análisis Multifractal y Aplicaciones (2do. cuatr. 2014)

Práctica 3

(1) Sea E ⊆ Rn un Boreliano, sea µ una distribución de masa (finita) en Rn y
sea 0 < c <∞.
(a) Si lim infr→0 µ(B(x, r))/rs ≤ c para todo x ∈ E, entonces P2 ≥

2sµ(E)/c.
(b) Si lim infr→0 µ(B(x, r))/rs ≥ c para todo x ∈ E, entonces P2 ≤

2sµ(E)/c.

(2) Dimensión local:

dimlocµ(x) = lim inf
r→0

logµ(B(x, r))

log r

dimlocµ(x) = lim sup
r→0

logµ(B(x, r))

log r

(a) Si dimlocµ(x) ≥ s para todo x ∈ E y µ(E) > 0, entonces dimHE ≥ s.
(b) Si dimlocµ(x) ≤ s para todo x ∈ E, entonces dimHE ≤ s.
(c) Si dimlocµ(x) ≥ s para todo x ∈ E y µ(E) > 0, entonces dimPE ≥ s.
(d) Si dimlocµ(x) ≤ s para todo x ∈ E, entonces dimPE ≤ s.

(3) Sea C un conjunto de Cantor generalizado, en el cual cada uno de los

intervalos Ik−1j del paso k−1 contiene al menosmk intervalos del paso k, que
están separados por gaps de longitud como mı́nimo εk, donde 0 < εk+1 < εk
para cada k. Entonces

dimHC ≥ lim inf
k→∞

log(m1 . . .mk−1)

− log(mkεk)
.

Estimar la dimensión de HAusdorff para el caso particular en el que |Ikj | =
δk para cada j.
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