
TEORIA DE GRAFOSPr�a
ti
a 71. Pintar los v�erti
es del siguiente grafo 
on un m��nimo n�umero de 
olores y probar queese es el m��nimo
2. Probar que el algoritmo se
uen
ial para 
olorear los v�erti
es de un grafo siempre asignados 
olores a un grafo bipartito 
ompleto, independientemente de la numera
i�on de susv�erti
es.3. Probar que si se suprime un v�erti
e de un grafo G enton
es �(G) disminuye en 1 a losumo y si se a~nade una rama aumenta en 1 a lo sumo.4. Asignar un m��nimo n�umero de 
olores a las regiones del siguiente mapa

a) ex
luyendo la regi�on exteriorb) in
luyendo el exterior.En ambos 
asos probar que el n�umero de 
olores es m��nimo.5. Sea G el grafo que resulta de sa
ar una rama a Kn . Por el teorema de Brooks�(G) � n� 1. Dar un m�etodo para asignar n� 1 
olores a G y probar el m�etodo para elgrafo que se obtiene suprimendo una rama a K7.6. Probar que si G es k-regular 
on n v�erti
es (n > k) enton
es �(G) � nn�k1



Teor��a de Grafos Pr�a
ti
a 77. Sea G un grafo 
on m�as de una rama. Probar que G es bipartito si y s�olo si �(G) = 2.8. Dar un ejemplo de un grafo G tal que �(G) = 3 y G no tenga ning�un subgrafo isomorfoa K3.9. En un zool�ogi
o hay 8 animales. Sea aij = 1 si el animal i no puede 
ohabitar 
on el jen la misma jaula y aij = 0 en 
aso 
ontrario. Si la matr��z aij est�a dada por0BBBBBBBBB�
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1CCCCCCCCCACual es el m��nimo n�umero de jaulas que se ne
esitar�an para en
errar los animales?10. Asignar un m��nimo n�umero de 
olores a las ramas de 
ada uno de los siguientes grafosy demostrar que es el m��nimo n�umero.

11. Sea m(G) el tama~no m�aximo de un mat
hing en G. Demostrar que �0(G) � jE(G)jjm(G)j12. Sea G un grafo regular 
on un n�umero impar de v�erti
es. Probar que �0 = �+ 113 Sea G un grafo 3-regular 
on una rama de 
orte. Probar que �0 = �+ 114. Supongamos que 11 equipos deben jugar todos 
ontra todos una vez. Si un equipo nopuede jugar m�as de un partido por d��a, >
u�antos d��as son ne
esarios para jugar todos lospartidos?
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