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Una forma de entender la dimensionalidad de una medida es analizar el comportamiento del
tamaño de las bolas cuando su radio vaŕıa. La geometŕıa del soporte de una medida condiciona
su dimensionalidad. Rećıprocamente, el rango de las dimensiones de las medidas soportadas en
cierto conjunto, describe la geometŕıa del mismo. En esta charla analizaremos algunos aspectos
de estas relaciones entre la dimensión de la medida y su soporte.

Podemos ser un poco más espećıficos, haciendo uso de un modo at́ıpico de definir la condición
de duplicación de una medida (que evita el factor dos que le da su nombre). Una medida es
duplicante si existen una constante C > 0 y un exponente t > 0 tales que para cualquier centro
x, para cualquier radio R > 0 y cualquier factor de dilatación Λ > 1 se verifica:

(1) µ(B(x,ΛR) ≤ CΛtµ(B(x,R)).

Este exponente t > 0 que regula el crecimiento de la medida de las bolas en función de su radio,
da una idea de la dimensión de µ y el óptimo (es decir, el menor t que verifica (??)) se conoce
como la dimensión de regularidad o de Assouad y se nota dimA µ.

También está definida la dimensión de Assouad de conjuntos y resulta que la dimensión de
regularidad de una medida, está relacionada con la dimensión de Assouad de su soporte. Por
ejemplo, dimA(µ) ≥ dimA(supp(µ)).

Más aún, Volverg y Konyagin probaron que, dado un conjunto E, su dimensión de Assouad
es el ı́nfimo de las dimensiones de regularidad de las medidas soportadas en él, es decir que:

(2) ∀λ > dimAE, ∃µ con supp(µ) = E y dimA µ ≤ λ.
La idea de la charla es describir un poco estas relaciones y dar una idea de cómo mostramos

con Kathryn Hare y Franklin Mendivil que si E es un subconjunto compacto de la recta real con
dimensión de Assouad positiva, en (??) la última desigualdad se puede llevar a una igualdad.
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