Teoria (Geométrica de la Medida
Ejercicios
Ejercicio 26: (Clase 14, 05/06)

Sea A € Z4? expansiva, D = {ki, ..., k,} un conjunto de digitos del co-
ciente Z¢/AZ? y Q el conjunto invariante asociado a ¢ = {1, ..., ¢},
donde ¢;(z) = A~z + k).

Si F = Uyezd(Q + 7), probar que existe ¢ > 0 tal que para todo
re€RY Fag€ F con ||zg—z| < e

Ejercicio 27: (Clase 14, 05/06)
Sea A € Z9*4 expansivay @ C R? compacto, con las siguientes propiedades:
i) [QNQ+~[=0,siy#0,
ii) Existe un conjunto de digitos {k1, ..., kq} tal que AQ = UL, Q+F;,
i) (@ +7) = RY

Si se define la sucesion de subconjuntos {V;},ez € L*(R?) como

Vo = gen{xos, 17 € 27}y Vi =Dy,
donde D4(f) = |AJ/2f(A7.—), probar que

(a) Ujer Vi = L*(RY).
() Mjez Vi = {0}
Ejercicio 28: (Clase 14, 05/06)

Sea A € Z%% expansiva, D = {k1,...,d,} un conjunto de digitos del co-
ciente Z¢/AZ? y Q el conjunto invariante asociado a ¢ = {1, ..., ¢},
donde ¢;(x) = A~ (z+k;). Supongamos que |Q| = 1y sean !, ... 771
funciones de la forma ¢° = >, ) afxq, que verifican las siguientes
propiedades:

1) 'Ly, sii# j,
ii) [[Pf]la=1si1<s<gqg-—1,
iii) [oq ¢ (x)dx =0, para todo 1 < j < ¢— 1.

Probar que {¢//?¢*(Alx — ) :j € Z,y€Z%s=1,...,¢q— 1} es una
base ortonormal de L?(R%).



