ALGEBRA 3
Segundo cuatrimestre — 2014

Segundo parcial

APELLIDO Y NOMBRE: it ttttttttttee et teee e tttee e taeeeeenaeeeeenanennns

1. Sean E = Q(v/2) y @ = 1+ +/2. Muestre que para cada n > 1 el polinomio X" —a
no tiene raices en E.
2. Sea p un numero primo y sea n > 2.

(@ Sip =1 mod n, entonces para cada a € I, el polinomio X" —a se factoriza
como producto de factores lineales en F,.[X ].

(b) Sea r > 1y supongamos que p } n. El polinomio &, se descompone como
producto de factores lineales en F,.[X ] si y solamente si p" =1 mod n.

3. Sea p un numero primo, r > 1y ¢ € C una raiz p"-ésima primitiva de la unidad.
Calcule Ng(7)/q(1—{).

4. Seak € Zya = k®>+k+7. Determine el grupo de Galois de X>—aX +a sobre Q.

5. Si p es un primo impar, para cada n € N el polinomio ciclotémico ®,, es irredu-
cible sobre Q(+/2). Esto no es cierto si p = 2.



