TOPOLOGIA — 2009

ProGRAMA

Primera Parte.

8.

. Conjuntos ordenados, bien ordenados y axioma de eleccién.
. Espacios topolégicos: definiciones y propiedades bésicas. Bases y sub-bases

para una topologia. topologias generadas, reticulado de topologfas. Puntos de
acumulacién y redes. Funciones Continuas.

Topologias iniciales: topologia del subespacio, topologia producto. Lema del
pegado. Topologias finales: union disjunta y topologia cociente.

. Conexién y arco conexién, componentes. 71y de un espacio y composicién de

lazos.

Primeros axiomas de separaciéon. Compactos. Pullbacks y funciones propias.
Lema del tubo. Espacios localmente compactos. Compactificacién de un pun-
to.

. Espacios de adjuncion y pushouts. Adjuncién de celdas. Introduccién elemen-

tal a los CW- complejos.

. Axiomas de separacion (segunda parte). Lema de Urysohn. Compactificacién

de Stone-Cech. Paracompacidad y particién de la unidad, breve intro a las
variedades topoldgicas.
Espacios de funciones. Topologia compacto-abierta. Ley exponencial.

Segunda Parte.

1.

Homotopia: Propiedades basicas. Equivalencias homotépicas. Espacios con-
tractiles. Retractos por deformacién. Grupoide fundamental y grupo funda-
mental.

Fibraciones y revestimientos. Propiedades de revestimientos, relacién con el
grupo fundamental. Grupo fundamental del circulo. Transformaciones deck.
Teoria de Galois para revestimientos, existencia de revestimientos.

. Teorema de Van Kampen y aplicaciones. Productos libres de grupos. Grupo

fundamental de grafos. Comportamiento del grupo fundamental al adjuntar
2-celdas. Grupo fundamental de superficies compactas.

Introduccién a la Homologfa: Complejos de cadenas, complejo singular y ho-
mologia singular. Invariancia por homotopia. Homologia relativa y sucesiones
largas. Mayer- Vietoris. Calculo de homologia de las esferas.

. Aplicaciones de la homologia: teorema de invariancia de dominio, teorema de

invariancia de dimensién y teorema de separaciéon de Jordan.
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