ANALISIS COMPLEJO
Primer Cuatrimestre — 2009

Primer parcial — Recuperatorio

APELLIDO Y NOMBRE: . .. v ettt ettt e e e e e e e e
LU.: PAGINAS: .ttt

1. Sea (3 C C un abierto acotado, sea f : (2 — C holomorfa y supongamos
que existe una constante M > 0 que satisface la siguiente condicién:

si (zn)n>1 €s una sucesién convergente de puntos de Q) tal que
limy—00 2y € 0Q), entonces limsup, o |f(z4)| < M.

Entonces para todo z € Q es |f(z)| < M.

2. ;Existe una funcién f : B;(0) — C holomorfa y tal que

_1\n+1
s =

n n
para todo n € N?

3. Sea f : B;(0) — C una funcién holomorfa tal que |f(z?)| > |f(z)| para todo
z € B1(0). Entonces f es constante.

4. Sea f : B1(0) — C holomorfa, y sea § = sup( )|f(z) — f(w)]| el didmetro
z,w€B1(0
de la imagen de f. Muestre que sit € (0,1) es '

2f/(0) L (Z) —f(—Z) dz

27t Jjp)=r z2

y, usando esto, que 2|f’(0)| < 4.

5. Sea Q) C C un abierto tal que B1(0) C Q.

(a) Una funcién holomorfa f : ) — C que no se anula y tal que [f(z)| =1
si |z| =1 es constante.
Sugerencia. Muestre que f puede extenderse analiticamente a C poniendo f(z) =1/ f(1/z)
si|z| > 1.

(b) Si f: QO — C es una funcién holomorfa tal que f(z) € R siempre que
|z| = 1, entonces f es constante.

6. Calcule

log(1+z)
L

cony:t€[0,2m] — 3eit € C.



