
TEORIA DE GRAFOSPr�atia 51. Dado el grafo dirigido G
s

thallar un subonjunto L de ramas de m��nimo ardinal tal que en G � L no haya ning�unamino de s a t.2. Sea G un grafo y sean s; t dos v�erties no adyaentes de G. Demostrar que el m�aximon�umero de aminos de s a t que son disjuntos por ramas es igual al m��nimo n�umero deramas de G que hay que saar para desonetar s de t.Sugerenia: Transforme G en un grafo dirigido G0 reemplazando ada rama (u; v) de Gpor dos ehas u �! v y v �! u.3. Sea G = (V;E) un grafo onexo. Deimos que e 2 E es una rama de orte si G � feges disonexo. Mostrar que e es una rama de orte si y s�olo si existen v; w 2 V tales quetodo amino de v a w pasa por e.4. Sean s y t dos v�erties no adyaentes de un grafo G. Sea �(s; t) el m��nimo n�umero dev�erties que desonetan s de t. Mostrar que�(G) = min f�(s; t) = s 6= t y s y t no son adyaentesg5. Dado un grafo G, >�omo alular��a �(G)?6. Hallar �(G), �(G) y Æ(G) para ada uno de los siguientes grafosi) Kn;m 1



Teor��a de Grafos Pr�atia 5ii) el grafo de Petersen
iii)
iv)
7. Sean n;m; r 2 IN tales que n � m � r. Constru��r un grafo G tal que �(G) = n,�(G) = m y Æ(G) = r8. Sea G un grafo. Probar que las siguientes a�rmaiones son equivalentesi) G es bionexoii) Dos v�erties de G siempre est�an ontenidos en un ilo simpleiii) Un v�ertie y una rama de G siempre est�an ontenidos en un ilo simpleiv) Dos ramas de G siempre est�an ontenidas en un ilo simple9. Sea G = (V;E) un grafo onexo y sea s 2 V . Considere la siguiente versi�on delalgoritmo depth-�rst searh1. Iniializar: A = fsg, df(s) = 0, df(v) = �1 8v 6= s, k = 02. While A 6= ; do: de todos los v�erties que est�an en A sea u el �ultimo que ingres�o.If 6 9 v adyaente a u tal que df(v) < 0 then A = A� fugElse elegir un nodo v adyaente a u tal que df(v) < 0, poner p(v) = u y atualizarA = A [ fvgk = k + 1df(v) = k3. End 2



Teor��a de Grafos Pr�atia 5i) Probar que al terminar el algoritmo df(v) � 0 para todo v 2 Vii) Probar que, al terminar el algoritmo, el grafo T = (V;E0) dondeE0 = f (p(v); v) = v 2 V ges un �arbol dirigido on ra��z s (y un spanning tree de G) que satisfae: si (v; w) es unarama de G que no pertenee a T entones v es un desendiente de w en T o w es undesendiente de v en T .10. Sea G = (V;E) el grafo donde V = f2; 3; 4; 5; 6; 8; 9; 10g y e 2 E sii alguno de susextremos divide al otro.Usando el algoritmo que deteta v�erties de orte hallar todos los v�erties de orte de G.11. Probar que dos bloks de un grafo G tienen intersei�on va��a o tienen s�olo un v�ertieen om�un que es un v�ertie de orte de G.12. Hallar los bloks del grafo
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